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Zlaty rez a retézovy zlomek

Méjme tse¢ku AB a na ni bod C. Rekneme, 7e bod C' déli ise¢ku AB v poméru zlatého Fezu, jestlize
pro délky uvazovanych Gsecek plati vztah

|AB|  |AC|
|AC|  |CB

Tento pomér se Casto znaci feckym pismenem ¢ a ma hodnotu ptiblizné 1,618.

A a ¢ b

Obrazek 1: Usetka rozdélena v poméru zlatého Fezu

Péknym prikladem vyuziti zlatého fezu v bézném zivoté je platebni karta. Ta ma tvar tzv. zlatého
obdélnika, jehoz strany splnuji pomér zlatého fezu. Zlaty obdélnik je oblibeny tvar diky jeho vyvazenému
vzhledu; neni ani ptilis dlouhy, ani prilis Siroky.
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Zlaty ¥ez Gzce souvisi s Fibonacciho posloupnosti. Cleny Fibonacciho posloupnosti jsou &isla 1, 1, 2,
3,5, 8, 13, 21, 34, 55, .., kde kazdy dalsi ¢len posloupnosti ziskdme souctem predchozich dvou ¢lend.
Jednotlivé prvky této posloupnosti oznacujeme také jako Fibonacciho Cisla. A jakd je souvislost mezi
Fibonacciho posloupnosti a zlatym fezem? Plati, Ze limita pomérl dvou po sobé jdoucich clent této
posloupnosti je rovna pravé zlatému fezu .

Pokud sestrojime cCtverce, jejichz délky stran odpovidaji pravé Fibonacciho Cislim, je mozné je pékné
usporadat vedle sebe do tvaru zlatého obdélnika tak, jak je vidét na obrazku. Do kazdého cCtverce
pak mlizeme vepsat Ctvrtkruznici a dostavame tzv. zlatou spirdlu. Zlata spirala je specidlnim pripadem
logaritmické spiraly.

V prirodé se zlaty fez objevuje pravé ve formé Fibonacciho posloupnosti. Mizeme ho najit v usporadani
listd na stoncich. Listy vyristaji nad sebou tak, aby si navzdjem nestinily, prechod od jednoho listu
k dalSimu ma charakter Sroubovitého vystupu kolem stonku. Podobné usporadani mizeme najit u Supin
borové Sisky, semen sluneénice nebo u kiiry ananasu. Logaritmickou spirdlu najdeme také ve schrankach
mékkysi Ci ve svinutém listku kapradiny. Tento tvar dale maji tornada, cyklény i galaxie.

Zlaty fez je hojné vyuzivan v uméni pro dosazeni esteticky pisobivych a harmonickych kompozic. MaliFi
a fotografové pouzivaji tento pomér k ureni umisténi klicovych prvkl ve svych obrazech. Architekti
Casto integruji pomér zlatého Yez do navrhii budov.



Nekonelny Yetézovy zlomek je vyraz typu
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kde aq je celé Cislo a Cisla a; jsou kladna prirozena Cisla pro ¢ € N. Retézovy zlomek mize byt i
v kone¢ném tvaru.

Zlaty tez lze vyjadfit nekonecnym Fetézovym zlomkem
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Uloha 1. Vypoditejte priblizné hodnoty zlatého fezu pomoci nésledujicich koneénych Yetézovych
zlomkdi
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Uloha 2. Vypottéte presnou hodnotu zlatého poméru .

Reseni. PYedpokladejme, Ze Gise¢ka AB ma délku 1. Tuto Gsecku rozdélime bodem C v poméru zlatého
fezu. Potom plati
_ |AB| _ |AC]
Y~ lac| T |CB|

Oznalme x = |AC]|, tedy = bude délka delsiho Useku tisecky AB. Potom pro délku dse¢ky BC' plati

|BC| =1 — x a tim ziskdme vztah
1 x

r 1—2a’

(1)

ktery ma smysl pro x # 0 ax # 1. Tyto krajni hodnoty vSak nemusime vySetfovat, protoze pomér
zlatého Fezu zcela jisté nespliiuji. Upravou (1) dostaneme kvadratickou rovnici

m2+x—1:0,

jejiz koreny jsou
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V nasem pripadé x je délka tseCky, proto zdporna hodnota x nema smysl. Mame tedy jediné vyhovujici

feSen{ rovnice (1)
-1+6
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T1,2 =

L1
Nyni mézeme vypoditat hodnotu zlatého fezu ¢:

_|AB|_1 1 _ 2
PTIACI T @ SpBE T Aot

Usmérnénim zlomku pak dostaneme

Uloha 3. Reste rovnici inspirovanou zlatym fezem v kone¢ném fetézovém zlomku
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Nejprve rovnici postupné zjednodusime.

x+1+x
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Za podminky x # —% odsud Upravou ziskdme kvadratickou rovnici

222 — 22 — 2 = 0.
Jeji koreny jsou
1++5
T1,2 = 9 .
Vsimnéte si, Zze jednim z feSeni je opét zlaty fez.
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